
Національний центр «Мала академія наук України» 

Київський національний університет імені Тараса Шевченка  

Завдання ІІ етапу Всеукраїнської олімпіади з математики 2025-2026 н.р. 

 

9 клас (2 тур) 
 

«Два найважливіші дні у твоєму житті: 

день, коли ти з’явився на світ, і день, коли ти зрозумів навіщо». 

Марк Твен 
 

9.1. Розв’яжіть в раціональних числах 𝑥, 𝑦 систему рівнянь: 

{
𝑥2(𝑦2 + 𝑦 + 1) = 𝑦 + 1,

𝑦2(𝑥2 + 𝑥 + 1) = 𝑥 + 1.
 

 

9.2. Натуральні числа 𝑎1, 𝑎2, … , 𝑎2026 задовольняють умову: 

𝑎𝑛+1 = 𝑎1
1 + 𝑎2

2 + 𝑎3
3 +⋯+ 𝑎𝑛

𝑛, 
для усіх натуральних чисел 1 ≤ 𝑛 ≤ 2025. Яку найбільшу 

можливу кількість степенів натуральних чисел з показником 

більшим за один може містити цей набір чисел 𝑎1, 𝑎2, … , 𝑎2026? 
 

9.3. По колу стоять 9𝑘 точок. Їх пофарбували в 3 кольори так, що 

є рівно 3𝑘 точок кожного кольору. Чи завжди можна розрізати 

дане коло на такі три дуги, кожна з яких містить по 3𝑘 точок, щоб 

на одній з дуг було б принаймні 𝑘 точок першого кольору, в другій 

– принаймні 𝑘 точок другого кольору, а в третій – принаймні 𝑘 

точок третього кольору? 
 

9.4. Нехай 𝐾 – довільна точка сторони 𝐴𝐷 прямокутника 𝐴𝐵𝐶𝐷. 

Точки 𝐸 і 𝐹 обрано на променях 𝐴𝐵 та 𝐷𝐶 відповідно так, що 𝐴𝐸 =
𝐶𝐾 та 𝐷𝐹 = 𝐵𝐾, а точка 𝑃 лежить між прямими 𝐴𝐵 та 𝐶𝐷 так, що 

∠𝐾𝐶𝐷 = 2∠𝑃𝐴𝐵 та ∠𝐾𝐵𝐴 = 2∠𝑃𝐷𝐶. Доведіть, що ∠𝐾𝑃𝐸 =
∠𝐾𝑃𝐹. 
 

 

 

На виконання завдання відводиться 4 години    25 січня 2026 р. 

Кожна задача оцінюється в 7 балів 
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